FUNCIONES 
TRIGONOMETRICAS | 


LJ] Principales Criterios para 
el Cálculo del Dominio : 
Y AN Ejemplo 1 
Y” No simplificar la regla 
de correspondencia. 
w Se deben establecer 
las principales 
restricciones. 


w Se realiza el respectivo 
cálculo del dominio 


función f definida por 


f(x)= 1+ tanx. cot x 


Resolución 


Determine el dominio de la . 


ER 一 CoOSX +0 | 


ER 一 SenX £ 0 | 


CT 


De ambas relaciones 


ITC 
R n € Z 


« Domf = R - on EZ 


ACADEMIA 


| Ejemplo 3 
o cos*x — 1 | 
Halle el dominio de : f(x) = 一 一 : Halle el dominio de : f(x) = ysen?x — 1 


A)D; = (Kn)/KeZ 
B)D; = ((2K + 1)n)/KeZ 


cosx — 1 | 
A)D; = R — (Kn)/KeZ | 
B)D; = R — ((2K + 1)13/KeZ | F 
C)D; = R — {2Kr}/KeZ | C)D; = (2Kn)/KeZ 
D)D; = R — (5Kr)/KeZ dt wW 
E)D; = R — ((2K — 1)r}/KeZ | ED; = ((2k+1)ž J/KeZ 


| Resolucion 


y ¡ 
: sen*x — 1 20 
Cosx— 10 | 
| sen*x >1 
Cosx£1 | | i | 1 
xt2Kr | sap de 
. X = (2k F 1) 2 
1 | Senx=1 V Senx=-1 TT 
D; = R — (2Krm)/KeZ i Dr = ((2k +1) 了 /KeZj 


CESAR 
VALLEJO 


LJ Principales Criterios para el Cālculo del Rango : 


Establecer las restricciones solo de ser 

necesario. 

Y” Reducir la regla de correspondencia, hasta 
expresarlo a un único operador trigonométrico. 

/ Sino se puede reducir, asumir criterios como: 
desigualdades de medias, gráficos de funciones , 
función creciente, decreciente, etc. 

v Calcule el rango de la función basado en las 

restricciones. 


Rango de las Funciones 
Trigonométricas 


AO 


ACADEMIA 


Ejemplo 4 | F 
| | Formamos f(x) | Ejemplo 5 


| sen*x — 1 
Si xE R, - el rango de | +3 Halle el rango de : G(x) = 5] 
F(x) = sen*x + 6senx | VĒ SR F JEM . 

| | A)[-1;7] B)< —1; 7] C)[0; 2 > 
A)[-5; 7] B)[-3;7] C)[-2;7 : elevando al cuadrado | 

Ji ] BDT | ol ] | | D)[0; 1 > E)[1; 2 > 

D)[=2;7 > E)< —2;7 > 4 < (senx 十 3) < 16 | 
: | 
> EN | 
I | 
Nos piden R; : —5<(senx+3)-9<=7 | 


F(x) = sen*x + 6senx | 
di | f(x) | 


Completamos cuadrados | | 
: R;= [=5;7] | 


F(x) = sen*x + 6senx +9 —9 | 
F(x) = (senx + 3)? —9 | 


Six € R > —1 < senx < 1 | 


CESAR 
VALLEJO 


Una funcion es par Si 
para cualquier x y -x de su dominio 
se cumple: 


f(—x) = f(x); Vx, —x € Domf 


Gráficamente tienen simetría al 
Kā 


eje de ordenadas. 


Una funcion es impar si 
para cualquier x y -x de su dominio 
se cumple: 


f(=x) = —f(x); V x, —x € Domf 


Gráficamente tienen simetría al 
origen de coordenadas. 


Una funcion fes periodica si existe un numero 1 


real T > (), tal gue para cualguier x de su dominio : Engeneral: _ 
se cumple: fa) = f(x +4) 


| Entonces T = 4 (período mínimo) 
f(x) = f(x +T);Vx,x + t € Domf | 


Halle el periodo de la función f(x) = senx 
| 
| A 
: Por definición: / (x) (x+T) 
senx = sen(x + T), donde T es el periodo. 


sen(x + T) — senx = 0 


7 pe ción fli 2cos(——)sen(——) 


Y f(-2)= f(-2+4)=5 


fa) | 2COS 7 sen (5) =0 


CESAR 
VALLEJO 


EJEMPLO 1 
Halle el periodo de la función f(x) = senx 


resolución: 


Por definición: fo = fer 


senx = sen(x + T), donde T es el periodo. 


sen(x + T) — senx = 0 


x+T+x x+T-=x 
20 HE (E = 


2 2x +T (5) A 
COS 7 sen A 


Igualamos a cero > Sen (5) = 0 


Por C.T. 


> =71;210;31;41; 51, ... 


T =|2n;!;4x;6n;8n;10n,... 


Periodo minimo 


Vemos que la funcion seno presenta 
varios periodos, pero el mínimo es 2m. 


CESAR 
VALLEJO 


Halle el periodo minimo de la funcion 
f(x) =tanx + cotx. 


resolución: 


Por definición : Fu) = Fr) 
f(x) = tan(x +T) + cot(x +T) 


Si gueremos gue la igualdad se 
verifique podriamos reemplazar para 
T=2n 


Pero si gueremos encontrar el 
menor valor positivo para T, 

tendremos gue evaluar con los 
cuadrantales 


TT 
* Evaluando con : > 


f(x) = tan (x I + cot (x 
ds 
C 
f(x) = —cotx 一 tanx 7 


IIC 


(No verifica la igualdad) 


x Evaluando con: n 


+3) 


f(x) = tan(x + m) + cot(x + T) 


INC 


f(x) = tanx + cotx 


| 


fœ) 


(Si verifica la igualdad) 


* Iain= ī 


INC 


ACADEMIA 


CESAR] 
VALLEJO 


